
Lösungen zu Kapitel 4 (Potenzfunktionen mit rationalen Exponenten und ihre Ableitung) 
 
4.1 Potenzfunktionen mit rationalen Exponenten 
 

Eigenschaften von Graphen von Potenzfunktionen  
 

mit positiven Exponenten mit negativen Exponenten 
 

○ Sie verlaufen durch (0/0) und (1/1). 
 

○ Sie sind streng monoton steigend. 

○ Sie verlaufen durch (1/1). 
 

○ Sie sind streng monoton fallend. 
 

○ Die x- und y-Achse sind Asymptoten. 
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4.2 Ableitung von Potenzfunktionen mit rationalen Exponenten 
 

Beispiele: 
 

2. 𝑓(𝑥) = √𝑥35
= 𝑥
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3. 𝑓(𝑥) = √𝑥 ∙ 𝑠𝑖𝑛(𝑥) = 𝑥
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5. 𝑓(𝑥) = √8 − 𝑥
3
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1
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 Nachdifferenzieren 
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Aufgabe 
 

𝑓(𝑥) = 𝑥 − √𝑥 
 

Definitionsmenge: einzige Einschränkung wird durch  √𝑥  vorgegeben 
 da unter der Wurzel nichts Negatives stehen darf, muss gelten:   x ≥ 0 
 𝐷𝑓𝑚𝑎𝑥

= 𝐼𝑅0
+ = [0;  ∞[ 

 

Nullstellen: 𝑥 − √𝑥 = 0 
 

 √𝑥 ∙ √𝑥 − √𝑥 = 0 
 

 √𝑥 ∙ (√𝑥 − 1) = 0 
 

 Ein Produkt wird null, wenn einer der beiden Faktoren null wird: 
 

 √𝑥 = 0 => x1 = 0 
 

 √𝑥 − 1 = 0 │2 
 

 𝑥 − 1 = 0 => x2 = 1 
 

Extremwerte: 𝑓(𝑥) = 𝑥 − √𝑥 = 𝑥 − 𝑥
1

2 
 

 𝑓´(𝑥) = 1 −
1

2
𝑥−

1

2 = 1 −
1

2√𝑥
 

 

 1 −
1

2√𝑥
= 0 │+

1

2√𝑥
 

 

 1 =
1

2√𝑥
 │∙ 2√𝑥 

 

 2√𝑥 = 1 │: 2 
 

 √𝑥 = 0,5 │2 
 

 x = 0,25 
 



  
 

Zeichnung: 
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